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AGTEBORNS 0G UAGTEBORNS
DODELIGHED.

Af Hans Cl. Nyballe.

I

Metodiske Bemarkninger.

Ved Bestemmelsen ai Forskellen mellem /Egteberns og
Uagteberns Dedelighed treffer man som bekendt!') paa den
Vanskelighed, Legitimationerne medferer, nemlig at en Del
udenfor Agteskab fedte, men senere legitimerede Bern ved
Deden registreres som Agtebern, og savner man Oplysning
om, i hvilken Grad denne Overforing af Individer fra den
ene Gruppe til den anden finder Sted, er man ude af Stand
til at bestemme Dedeligheden i de to Befolkningsgrupper og
dermed Forskellighederne mellem dem. Vanskeligheden er
ievrigt af ganske samme Art som den, Vandringer overhovedet
medferer for Dedelighedsmaalingen, idet Vandring jo ikke ude-
lukkende behever at vare territorialt bestemt. Som Felge af
Mangelen paa sarlige Oplysninger om den territoriale Van-
dring fra Land til By, der her i Landet er saa betydelig, at
man ikke kan se bort fra den, er det ikke muligt at pennem-
fere en rationel Bestemmelse af Forskellen mellem By- og
Landbefolkningens Dwodelighed; naar paa den anden Side den
officielle Statistik gennem de sidste halvt Hundrede Aar med
regelmassige Mellemrum har beregnet nye Dadelighedstavier
for hele Landets Befolkning under eet, er det snarere en For-
udsztning om Ind- og Udvandringens forholdsvis ringe Betyd-
ning, der muligger saadanne Beregninger, end Raadigheden

"1 Se f. Eks. H. Westergaard: Statistikens Teori i Grundrids, 2. Udg.
Kbhvn, 1915, Side 229{,; samme: Die Lehre von der Mortalitit und Mor-
bilitit, Jena 1901, Side 389 af den officiclle danske Statistik, §. Eks. Stat,
Tabelverk 5. Rxkke Liira A Nr. 13: /Epteskaber, Fedie og Dode 1511 —15,
Side 55° 1.
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over passende gode Oplysninger vedrerende de Vandringer,
der her kommer i Betragtning.

Hvad sarlig Bernededeligheden angaar, anerkendes al-
mindeligt Berettigelsen af at se bort fra de territoriale Vandrin-
ger mellem forskellige Statsomraader; dette lader sig gore,
jo bedre disse Omraaders fakiiske Greenser svarer til de natur-
lige i Henseende til Naturforhold og Befolkningernes Ejen-
dommeligheder {Sprog, Levevis og Smdvane). Ved Bestemmel-
sen af Bermededeligheden i store Byer kan der i Almindelighed
ikke ses bort fra de territoriale Vandringer; dels indgaar i en
Storbys Fedselstal et stadig sterre Antal Bern, hvis Forzldre
er hjemmehorende andet Sted, og skelnes tillige mellem ALgte-
bern og Usagteborn, vil der selv blandt de ,hjemmefedte”
(d. v. s. dem, hvis Forzldre er hjemmeherende i Byen) vare
forholdsvis mange uagiefadte, der sendes bort.

I det folgende befragtes Bernededeligheden for hele Lan-
det under eet, og der ses ganske bort fra de territoriale Van-
dringer; Bestemmelsen af Bernededeligheden foretages da bedst
paa Grundlag af Fedsels- og Dedsfaldstallene og uden Brug
af Folketallene. Kan man dele Dedsfaldene baade efter de
dedes Fodselsaar og deres Alder, kan man for en Generation
af given Sterrelse (et Aars, et Femaars eller et Tiaars fedte)
let beregne, hvormange af denne Generation, der naar at blive
et givet Antal Maaneder eller Aar gamle, hvad der ganske
umiddelbart giver Begyndelsen af en Overlevelsestavle; i Ste-
det for til Stadighed at felge den samme Generation i dens
Uddegen, kan man f. Eks. ielge Generationen 1911—20 fra
Foedslen til 1 Aars Alderen, derefter Generationen 1910—19
fra 1—2 Aars Alderen o.s. v., hvorved faas en Dodeligheds-
tavle, der brudstykkevis er sammensat efter Erfaringerne om
Dadeligheden (Svindet) blandt samtidigt levende. Begge Me-
toder medfarer dog, at man ikke faar Brug for samtlige de
Dadsfald, der indireffer i de Tidsrum, fra hvilke man henter
sine Oplysninger; vil man saaledes undersoge, hvormange af
de i 1911 fedte, der naar at blive 1 Aar gamle, skal man
fra Fedselstallet for 1911 frakke det Antal Dedsfald, der i
denne Generation indtreffer inden 1-Aars Fedselsdagen; men
dette Antal sammensaites af en Del af 1911's Dedsfald i
Alderen 0—1 Aar og af en Del af 1912's Dedsfald i samme
Aldersklasse, medens de resterende Dele af 1911's og 1912's
Dedsfald udgaar.

Forholdet fremtraeder klarest ved en Figurbetragtning, af
hvilken der i det felgende bliver hyppig Lejlighed til at gere

g+
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Brug; den her benyttede Figur-Fremstilling er i Realiteten den
at W. Lexis') endelig udformede, omend Orienteringen i det
benyttede Koordinatsystem af Grunde, der her ikke behaver
nermere Omtale, er en lidt anden.

Afsetter man i et Koordinatsystem (se Fig. 1) for hvert
Dadsfald, der indtreffer i en Befolkning(sgruppe), Alderen ved
« Daden, x, som Abscisse

! 2 3 L
ﬁ,;-.q;ff;l : ! —  og Tidspunktet (Kalen-
R e R — dertiden), {, da Daden
ol PR R ! indtreeder, som Ordinat,
O Nt o) faar man hvert Dedsfald
o 1 YX\ ! repraesenteret  ved et

1—19==~--~-3 Punkt (x,f), der kan
.-gr:z{ 7 \\\ kaldes det paagzldende
R o) B NP NN Individs Dedspunkt, D.

\ AN Alle de Dedsfald, som

i er indtruffet i 1911, re-
Fig. 1 presenteres ved Punkter
g 1 i Paralelstriben mellem
Linier 4, A, A,.... og B, B, B,...., saaledes at de Deds-
fald, der indtraetier i Alderen 0—1 Aar, giver Punkter i Kva-
dratet A, 4, B, B,, og Dedslaldene i Alderen 1—2 Aar giver
Punkter i Kvadratet 4, 4, B, B, o. 5. v.
Det Individ, der der til Tiden ¢ i Alderen x, maa vare
fadt til Tiden

r=1{ = X.

Afsmites ud ad #-Aksen et Stykke OF =, faas et Punkt, F,
der kan kaldes Individets Fedselspunkt; i Tiden fra Fed-
selstidspunktet (#) til Dadstidspunktet (f), kan Fedselspunk-
tet tznkes at bevage sig langs den rette Linie FD, der
danner 45° med begge Akserne og kan kaldes Individets
Individlinie; ethvert Individ i Befolkningen (Befolknings-
gruppen) har sin Individlinie, og alle Individlinier er parallelle;
de afdedes Individlinier er afslultede i et Endepunkt (D},
Dedspunktet, de endnu levende (tilstedevarende) Individer har
Linier, der i ethverl givet Djeblik ender i den Parallel til
x-Aksen, der er bestemt ved det givne Tidspunkt (Sjeblik).
Ses der forelebig bort fra Udvandring (territorial eller anden),
er det klart, at det Antal Individlinier, som oversk®rer et givet

') Se f. Eks. W. Lexis: Abhandlungen zur Theorie der Bevdlkerungs-
und Moralstatistik, Jema 1903, Side 1—24,
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Stykke af en Linie == OX-Aksen (f. Eks. 1-—2 Aars Alders-
strekningen A, A, paa Nytaarsparallellen 1911: 4,4, A, A,. . . . ),
er lig det Antal Individer, der er il Stede paa det ved Paral-
lellen angivne Tidspunkt og i de ved Strakningen angivne
Aldre, og at det Antal Individlinier, der skarer et givet Stykke
af en Linie = OT-Aksen (f. Eks. 1911-Stykket A, B, af 1-Aars
Alderslinien A, B,C,....), er lig det Antal Individer, der
fylder 1 Aar i Lebet af 1911. Hvad Dsdspunkterne an-
gaar, er det allerede navnt, at de Dedsfald, der f. Eks, ind-
treeffer i 1911 i Aldrene 1—2 Aar, svarer til lige saa mange
Dedspunkter i Kvadratet A, 4,8, 8,; da nu samtlige en In-
dividlinies Punkier falder mellem 2 med Individlinierne paral-
lelle Skraalinier, naar blot eet af dens Punkier (f. Eks. enten
Fodsels- eller Dedspunktet) falder mellem dem, felger heraf,
at alle Dedsiald i en given Fedselsmzngde (Generation) reprze-
senteres ved Dedspunkter, der er beliggende mellem de 2
Skraalinier, der gaar gennem de 2 Punkter paa O7-Aksen,
som bestemmer den givne Fedselsmzngde. Dedsfald i Genera-
tionen 1910 maa saaledes fremstilles ved Dedspunkter belig-
gende mellem de 2 Skraalinier MA B,C,...0g A, B, C,..
de, der der i 1911 af Generationen 1910, faar Dedspunkter
beliggende i Parallellogrammet 4, A, B, B, og det ses af Figu-
ren, at de kan vere dede umiddelbart efter Fedslen (fedt #/1s
1910, ded 3/1 1911), eller have veret saa nzr 2 Aar, det skal
vere (fedt /1 1910, ded /12 1911); om de er dede i Al-
deren 1—2 Aar eller i Alderen 0—1 Aar, athznger af, om deres
Individlinier skarer eller ikke skaerer 1-Aars Alderslinien A, B,
d. v.s. om de er dede, efter eller fer de har haft Fedselsdag
i det paageldende Kalenderaar; de, der af Generationen 1910
der, inden de fylder 1 Aar, faar Dedspunkter, der ligger i
Parallellogrammet M A, B, A,, og det ses, at de kan vare dede
allerede i Begyndelsen af 1910 eller saa sent som i Slutnin-
gen af 1911. [ al Almindelighed har man, at Forskellen mel-
lem det Antal Individlinier, der ,gaar ind* i et vilkaarligt
lukket og konvekst Omraade i XT-Planen, og som ,gaar ud*
af Omraadet, er lig det Antal Dedspunkter, der falder i Om-
raadet. Heraf felger eksempelvis, at naar man fra Antallet af
Q-aarige den '/1 1911 (representeret ved A,A,) trekker dem,
der af Generationen 1910 der i 1911 (Antallet af Dedspunkter
i Ay A, B, B)), faas Antallet af 1-aarige /1 1912 (reprasenteret
ved B, B,), samt at de, der der i et givet Kalenderaar (f.
Eks. 1911) i en given Aldersklasse (f. Eks. 1—2 Aar), har
tilherl to forskellige Generationer, og at de evrige 1911-Dads-
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fald fra disse Generationer traeffes i endnu 2 andre Alders-
klasser.

Paa selvsamme Maade, som Fedsler og Dedsfald her er
fremstillede, kan Begivenhederne Ind- og Udvandring behand-
les; det maa da blot erindres, at en Individlinie ikke allid
behever at have sit Udspring i et Punkt af O7-Aksen (Fed-
selspunkt), men kan ,komme til Syne“ i en hvilkensomhelst
Alder og kan forsvinde (ende) enten i et Dedspunkt eller et
Udvandringspunkt. Den ovenn®vnte almindelige Setning om
Forskellen mellem Antallet af Individlinier, der gaar ind i eller
ud af et Omraade, maa da ogsaa korrigeres i Overensstem-
melse hermed, saadan at denne Forskel bliver Antallet af
Dadspunkter -+ Antallet af Udvandringspunkter = Antallet af
Indvandringspunkter.

Med Benyitelse af en saadan Figur er det umiddelbart
anskueligt, hvilke Dodsiald man faar Brug for, hvis man som

x navnt ovenior vil beregne
> Begyndelsen af en Over-
levelsestavle ved at felge
en given Generation fra
Fedslen og et vist Antal
Aar frem i Tiden. Det
Materiale, som skal be-
nyttes i det fslgende, be-
staar at Fordelingen elter
: Alder og Legitimitet af
-{--- de blandt Individerne i
Generationen  1911—15
indtrufne Dedsfald, alt-
saa Fordelingen af de i
Omraadet (se Fig. 2)
B, E. N. I, faldende Dads-
punkter, jir. Tabel 1%).
Da Oplysninger om Le-
gitimiteten ikke fremskal-
fes ved Daedsfald biandt
Born over 5 Aar, maa
Beregningen paa Grund-
lag af dette Materiale standse ved 5-Aars Alderen.

Fig. 2.

" Da den danske Dodsialdsstatistik forst fra 1921 giver direkie Op-
lysning om de dedes Fodselsaar, er Tallene — om end kun for en vderst
ringe Del af Materialet — Dberegnede.
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Tabel 1.

Drenge Piger

- AEpteb,  Umgleb,  Tils. ! Agteb. iU:cgteb.; Tils.

Antal fodte | . f |
1911—15 | 165443 | 21 161 | 186604 | 157 632 | 20 317

177 949

I —

Al disse dede | i ' i i

i en Alder af; | i | !
0— I Md. | 5809 1272 7081 4251, 879 5130
I— 2 — || 1758, 484 | 2242|; 1328 377 0 1700
92— 3 — 1570 458 | 2028 1137! 326 ° 1463
3— 4 — | 1346 358 | 1704 990 275 | 1265
4— 5 — | 1127 288 | 1415 783 | 188 | 971
5— 6 — | 850 192 ' 1051 7231 200 | 023
e 7 — | 889 194 | 1083 704 180 | 884
T— 8 — G496 152 | 848 603 121 724
§— 0 — | 659 132 791| 531 | 92 | 623
9—10 — | 599 199 . 728 475 92 | 567
10—11 — | 509 g0 | 509 410 a4 | 504
11—12 — | 445 88 = 533 363 62 | 425
l— 2 Aar | 2020 338 | Qa?sf! 1 906 315 | 2221
2— 3 — | 860 116 | 976, 845 84 929
3— 4 — 1 567 59 | 626, 563 51 6ld
4— 5 — i 501 a6 i 53?i 464 38 502
lalt dede: | 20214 4406 2452{:! :ﬁﬂﬂl 3374 | 19445

Det ses umiddelbart af Fig. 2, at det er en meget ringe
Del ai Dedsialdene i 1911, der her bliver gjort Brug af;
lidt flere i 1912 o. s. ir. indtil 1915; de i dette Aar indtrufne
Dedsfald blandt Bern under 5 Aar benyttes nasten alle; de,
der dor 1915 i en Alder af 4—5 Aar, tilherer enten Genera-
tionen 1911 eller 1910, og det er kun de sidste, man ikke
har Brug for. Tallene i den paa Grundlag af disse Dedsfald
beregnede Overlevelsestavle angiver nu simpelt hen, hvormange
af de Individlinier, som har deres Udspring paa Stra:kningen
B,E, (1911—15), der skwerer en ved en given Alder, X,
bestemt Linie == O7-Aksen (f. Eks. hvormange der skarer
B, G, d.v.s. naar at fylde 1 Aar). Af Tabel 1 findes disse
Tal ved efterhaanden fra det hele Antal fedte at traekke dem,
der der, inden der er gaaet 1 Maaned, fra Resten at trekke
dem, der der i Alderen 1—2 Maaneder o. 5. v.

Den Overlevelsestavle, man herved faar, kan hverken siges
at vaere bygget over Erfaringerne i 1911 —15 eller i 1916—20
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ejheller i 1911—20; thi baade fra 1911—15 og fra 1916—20
foreligger en stor Ma&ngde Dedsfald, der ikke indgaar i Be-
regningen. Det er heller kun ad forskellige Omveje, man
naar til en Tavle, der kan siges at bygge paa Erfaringerne fra
et givet Tidsrum, naar man herved vil forstaa, at det er Op-
lysningerne om samtlige de Dedsfald, der er indlruffet i
dette Tidsrum og ingen andre, der indgaar i Beregningen').
Som foran nzvnt, behever man nu ikke til Stadighed at felge
den samme Generation; hvorledes det farste Stykke af den
danske Dedelighedstavle, der betegnes som bygget paa Er-
faringerne 1911—135, er beregnet, fremgaar af Fig. 2. Sand-
synligheden for at overleve det farste Aar er fundet ved at
undersege, hvormange af de Individlinier, der har deres Ud-
spring paa Strekningen A, , (d. v.s. Generationen 1910—14),
der tillige skarer 1-Aars Alderslinien B, £,; til denne Bestem-
melse benyttes altsaa nogle Dedsfald fra 1910 (de, hvis Deds-
punkter falder i Trekanten A,B5, B,), medens paa den anden
Side de af 1915's Dedsfald, hvis Dedspunkter falder i Tre-
kanten C, E, E,, ikke benyttes. Sandsynligheden for, at en
l-aarig bliver 2 Aar, bestemmes derefter paa Grundlag af Er-
faringerne i Generationen 18909—13, idet det underseges,
hvormange af dem, som i Aarene 1910—14 fylder 1 Aar,
der naar at fylde 2 Aar i et af Aarene 1911—15 o. s. v.; sta-
dig udskydes altsaa for hver Aldersklasse nogle al Dadsial-
dene i 1915 og medtages nogle fra 1910. Hvad enten man
benytter den samme Generation en Aarrzkke eller skifter Gene-
ration fra Aar til Aar, bliver Resultatet, at man maa udskyde
nogle af de Dedsfald, der indtreeffer i de Tidsrum, hvorfra
man iavrigt henter sine Erfaringer. Den sidste af de 2 Me-
toder bygger naturligvis i hejere Grad paa Erfaringerne 1911
—15 end den ferste; men Forskellen kan i Lebet af de faa
Aar, her er Tale om, kun blive ringe, og da Antallet af Deds-
fald i en given Aldersklasse varierer meget lidt med Kalen-
dertiden — i alt Fald i Sammenligning med det stzrke Fald
1 Dedeligheden i de her omhandlede Aldersklasser — vil der
i begge Bestemmelser indgaa omtrent lige mange Dadsfald;
for ikke unedvendigt at besveerlipgore de felgende Betragt-
ninger, benyttes alene den ved Tabel 1 givne Fordeling af

') Tavler af denne Arl kan beregnes paa flere Maader; siden 1895
beregnes den officielle Statistiks Dedelighedstavler, naar borlses netop fra
de her behandlede Barneaar, paa en af disse Maader, nemlig den af
A, J. van Pesch angivine (Bijdragen (ot de Statistiek van Nederland,
Sterftetafels voor Nederland, Haag 1897).
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Dadsfaldene i Generationen 1911—15, hvis tilsvarende Dods-
punkter er beliggende i Parallellogrammet B, E; N, E,.

] felgende Tabel er anfert nogle Tal af den Overlevelses-
tavle, der paa den foran beskrevne Maade umiddelbart lader
sig udlede af Tallene i Tabel 1 ved fortsat Subtraktion. Reg-
ningerne er gennemfort baade for AEgtebern og Usgtebern
paa samme Maade som for begge Kategorier under eet i
. Tilsammen* Kolonnen, og de anforte Tal vilde, hvis ingen
Legitimationer fandt Sted, give Udlryk for Dedeligheden i de
2 Grupper paa samme Maade som Tallene for begge Grupper
under eet; de sidste er upaavirket af Legitimationerne og giver
et Udtryk for Drengenes og Pigernes Dadelighed, som stemmer
temmelig ner med den sidste officielle Tabel fra 1911-—-15.

Overlevende Drenge Overlevende Piger

Alder : —i -

| /Egteb, | Uzgteb. | Tils. | JEgteb. | Umgteb, i Tils.

f ' | ' .
0 Md...... 165443 ! 21 161 | 186 604 | 157 632 | 20317 | 177 94%
I Md...... 139634 193888 i 179 523 | 153 381 19438 | 172819
3 Md...... 156306 189047 | 175253 150921 | 18735 | 169 636
6 Md...... | 152974 18109 171083 | 148425 18072 | 166 497
I Aar .... | 149177 17324 166501 || 145239 | 17 431 | 162770
2 Aar ..... C147 157 0 16966 | 164123 143433 | 17 116 | 160 549
3 Aar..... 146 297 . 16 850 | 163 147 i 142 588 : 17 032 | 159 620
4 Aar ..... i 145730 16791 | 162521 142025 16 981 | 159 006
5 Aar..... 145229 | 16755 | 161984 | 141561 158 504

16 943 i

Af disse Tal kan nu udledes folgende Veerdier af de
summariske Dedelighedskvotienter for de anforte endelige Al-
dersintervaller:

| Direnge | Piper
Alder | — I i _
Agteb. | Umpteb. Tils. ' Egteb.  Umgteb. I Tils.
|
D— 1 Md. 4294 | 7447 465.2 ‘ 328.3 531.4 351.6
1— 3 — 126.5 201.5 | 1445 || 97.1 221.3 110.9
3— 6 — 86.3 1832 ' 965 | 66.7 144.3 75.3
6—12 — 50.3 88.0 344 | 418 72.5 45.4
1— 2 Aar 13.6 21.0 | 144 | 132 18.4 13.8
2— 3 — | 59| 69| 60 | 5.9 4.9 5.8
3— 4 — il 3.9 | 3.5 i 3.8 :| 1.0 3.0 ] 3-3
4= 5 — || 3.4 2.1 3.3 3.3 2.9 | 3.2
|
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Tallene er anfert i Tusindedele med Aaret som Enhed
og er beregnede efter Formlen

Hx) = {x,
£ (J.'“ Xo) = f::} - () (1).
\ }'{:-:Jd:r
*X
hvor I(x,) == I(x,) er det i Lebet af Tidsenheden indtrufne Antal
..x...
Deadsfald i Alderen fra x, til x,, Dg\ [{(x)dx den af de ti
LI

enhver Tid i de nazvnte Aldre tilstedevarende Personer i Tids-
enheden gennemlevede Tid.

Da det forstyrrende Vandringsfenomen udelukkende ferer
Born fra de uagteiedtes Grupper til de =gtefedtes, medens
den modsatte Bevagelse ikke finder Sted, kan man af de an-
forte Tal slutte, at i de Aldersintervaller, i hvilke de umgte-
fedte tilsyneladende har sterre Dadelighed end de =gtefedte,
vil de ferste ogsaa i Virkeligheden have sterre Dadelighed
end de sidste, idet Forskellen rimeligvis er sterre end Tallene
giver Udtryk for, men i alt Fald ikke mindre; fra 2 4 3 Aars
Alderen skifter Billedet tilsyneladende; men nogen Slutning
af Tallene kan ikke lengere drages; det er muligt, som det
ofte fremheeves, at der gennem Afgang ved Dedsiald i de
forste Leveaar foregaar en Udvalgelse blandt de udenfor
HXgteskabet fedte og ikke senere legitimerede Bern, saaledes
at de, der naar over de ferste vanskelige Aar, virkelig er i
Besiddelse af sterre Vitalitet end Agtebernene, hvis Dedelig-
hed yderligere gennem Legitimationerne kan taenkes belastet
med en Del af Uagtebarnenes oprindelig hejere Dadelighed.
Dette er jo imidlertid kun Formodninger, og uden at have
Raadighed over en til Dedstaldsstatistiken svarende Legitima-
tionsstatistik kan Undersogelsen ikke fores videre.

I det felgende er Oplysningerne ira den sachsiske Legiti-
mationsstatistik forsegt anvendt paa danske Forhold; Hensigten
hermed er i fersie Raekke nzrmere at undersege, hvilke Op-
lysninger en saadan Statistik i den her behandlede Opgaves
Tjeneste skulde give, og at vise, hvorledes Dadelighedsbestem-
melsen derefter kan tenkes gennemfert; 1 hvilken Grad de
fremmede Data kan siges at give Udtryk for danske Sadvaner
paa dette Omraade, er naturligvis et Spsrgsmaal, som da bli-
ver af Interesse, men desvarre umuligt at besvare, saa lznge
man intet ved om de danske Legitimationer. Paa den anden
Side er det vanskeligt at tenke sig, at Forholdene skulde
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kunne stille sig i den Grad forskelligt, at man ikke kom Sand-
heden narmere ved at benytte de foreliggende Data, saadan
at de foran meddelte Tal uden ,sachsisk Korrektion* for Le-
gitimationer skulde wvare bedre. Dette er nappe rimeligt, al
den Stund del trods Manglen paa talmassige Oplysninger dog
vides, at Legitimationer ogsaa finder Sted her i1 Landet i ikke
ubetydelig Grad. Selv om en dansk Legitimationsstatistik efter
al Sandsynlighed vilde korrigere de nedenfor vundne Resul-
tater, taler Sandsynligheden for, at selv en paa fremmede For-
hold grundet Beregning vil give en ferste og vasentlig For-
bedring af de enskede Tal.

Oplysninger om Legitimationer forekommer kun sparsomt
i den statistiske Litteratur. Hvad man kan finde uden at sege
altfor langt bort, omtales i det folgende tillige med Grundene
for at valge de sachsiske.

IL.
Legitimationsstatistik.

Medens den berlinske Legitimationsstatistik er bearbejdet
saa langt, at en Legitimationstavle er beregnet af Rich. Bockh'),
er den dog ikke sarlig omfattende; den sachsiske er periode-
vis bearbejdet i omfattende Grad®), uden at en egentlig Legi-
timationstavle dog her er forsegt beregnet; detfe er saa meget
mzrkeligere, som netop det fra Sachsen offentliggjorie Materiale
indbyder dertil, idet Meddelelserne ikke blot omfatter en Ma&ngde
Oplysninger af forskellig Art (Forzldrenes Alder, Erhverv, Bopal,
Trosbekendelse o. s. v.) vedrerende de i en given Tidspe-
riode fuldbyrdede Legitimationer, men tillige Oplysninger for
givne Generationer, hvoraf fremgaar, hvor mange af de til
disse herende Bern der paa senere Tidspunkter er enten dede
eller legitimerede med udtrykkelig Angivelse af, at de reste-
rende er til Stede som ulegitimerede. Defte er meget vasent-
ligt; thi det maa vel erindres, at er det umuligt at bestemme
Dadeligheden for Agtebesrn og Usgtebern, naar man ikke
samtidig har Oplysninger om, i hvilken Grad de udenfor ZLgte-

I Se f. Eks. Statistiches Jakrbuch der Stadt Berlin, 13. Jahrg.
Berlin 1888, Side 41.

*) Zeitschrift des k. sdchsichen stat. Landesamtes Jahrg. 39, Side 168
—84 " (Legitimat. 1 1906—10) og samme Tidsskrift Jahrg, 66 u. 67, Side
533—64 (Legitimat. i 1911—13) samt de aarlige Udgaver ai Statistiches
Jahrbuch fiir das Konigreich (den Freistaat) Sachsen.
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skab fedte legitimeres, er det ligesaa umuligt at beregne en
Legitimationstavle, naar man ikke har Oplysninger om, i hvil-
ken Grad de paagazldende Usgtebern der; thi retter man sin
Opmarksomhed sa@rlig paa Legitimationen som den interessante
Begivenhed, saa oplreder omvendt Afgang ved Deden som
det forstyrrende ,Vandringsiznomen®. Mindre vasentlig er det
heroverfor, at Legitimationerne og Deadstaldene indenfor Gene-
rationerne er fordelt efter Kalendertid (d. v. s. efter de Aar, i
hvilke Daodsfaldene og Legitimationerne indtraeffer); dette wvil
sige, at man har givet Antallet af Begivenheder i Omraader af
(se Fig. 1) Formen A,B, B, A,4, 8,8, A,4.8,B, o.s. v,
medens Beregningen af en Legitimationstavle vilde wvaere be-
tydelig lettere, om Antallet af Begivenheder havde varet for-
delt i Omraader af samime Art, som er benyttet ved den foran
meddelte Dedsfaldsstatistik for Danmark, altsaa i Omraader af
Formen M A, B, A, A,B.,C,B, o. s. v., d. v. s. havde hait Be-
givenhederne fordelt efter Generationer og Alder (jfr. Fig. 2).
Endnu adskiller de sachsiske Data sig paa afgerende Maade
fra de fleste andre foreliggende sarlig af storre {yske Byer
(Berlin medregnet) udarbejdede derved, at de faas fra Til-
tejelser i Fedselsregistrene og ikke, som det ellers hyppigt
finder Sted, fra AEgteskabsregistrene'). — Foruden de her
omtalte Oplysninger kan endnu navnes, at der findes en norsk
Legitimationsstatistik®). Ligesom Tilfzldet er med den berlinske
Legitimationstavle, behandler den norske Statistik dog begge
Ken under eet, hvad der allerede giver Grund til at foretrekke
den sachsiske; endvidere giver den Legitimationerne blandt 2
Generationer, hvis tilsvarende Dedsfald desvarre ikke kan tages
ud af de meddelte Tal for Dedsfaldene, der angaar disse 2
Generationer sammen med flere Generationer under eet; endelig
omfatter de sachsiske Tal hele det sachsiske Statsomraade,
hvorved Betingelserne for at se bort fra de territoriale Vandrin-
ger er bedre opfyldt end ved Oplysningeme fra de tyske Byer
eller ved den norske Statistik, der kun omfatter Landdistrikterne.

Det sachsiske Materiale, der benyttes i det felgende, giver
Erfaringerne for Generationerne 1904—10 fra Fedslen til og
med det 4. Kalenderaar effer Fadslen. De navnte Kilder giver
ganske vist ogsaa nejagtig tilsvarende Oplysninger for Gene-

'y Om Fordelene herved se Fugen Wiirzburger: Zur Statistik der
Legitimationen unehelicher Kinder, Jahrbiicher f. MNat. u. Siat. I1II Folge,
18. Bd., Side 94, Jena 1899,

) N. Ryge: Om Bern, fedte uden for /Egteskab (Norges officielle
Statistik V. 37). Kristiamia 1907,
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rationerne 1911 og 1912; men en Del afi de i disse forefaldne
Legitimationer er fuldbyrdede efter Krigsudbrudet i 1914, hvil-
ket gav Anledning til en ikke ubelydelig Stigning i Legitima-
tionshyppigheden. Erfaringerne fra disse er derfor udeladt; for
de foran nmevnte” Generationer under eet faar man fslgende

Tabel 2,

—_— — e
Drenge | Piger
Antal Usgleb,, fodl IEIU-i—iIJEi 69 518 i 66 863

"~ Heraf dodei | ]
Fedselsaaret ............ (0} 15 872 12 568
det felgende Kalenderaar . {I}i 5081 | 5 268
naste Aar .. ........... (2) | 652 | 636
— e (3) | 263 | 224
. e @) 161 | 130

o legitimerede i I I
Fodselsaaret .. .......... (03 i 5434 | 5245
det folgende Kalenderaar . (1} 7334 7 617
naeste Aar .......00.... (2] 5120 | 5 052
— o i iteseaneaaas (3 3 287 i 3 437
—_— e i iabsaseees {4}-5 1 866 | 1941

Rest ved Slutningen af | |

Fadselsaaret .. .......... {Eljil 48412 | 49 050
det folgende Kalenderaar . (1)1 34 897 | 36 165
neste Aar ... ... 2y, 29116 | 30 477
T - | 25 266 26 816
e L T — (4 23 539 : 24 745

Da det af de her givne Tal dels nzppe er muligt og
heller ikke Hensigten at faa bestemt Legitimationsintensitetens
Variation med Kalendertiden, men udelukkende dens Afthan-
gighed af Alderen, er Oplysningerne for samtlige Enkeltaars-
Generationer i Tabellen slaaede sammen og betragtes i det
folgende som en Tidsenheds Generation (Aarsgeneration), der
er taget ud af en Reekke ganske ens Generationer; Tilstanden
antages altsaa stationar. Der er da til enhver Tid det samme
Antal ikke dede og endnu ikke legitimerede Bern til Stede i
Befolkningen i hver Aldersklasse, nemlig netop de Antal, som
er anfert som resterende nederst i Tabel 2; de, der er tilbage
ved Fedselsaarets Slutning (for Drenge: 48 412), er i Alderen
0—1 Aar, de, der er tilbage ved Slutningen af nzste Kalen-
deraar (34 897), er i Alderen fra 1—2 Aar o. s. v, Naar Tal-
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lene foreligger i denne Form, der svarer ganske til den, som
Anvendelsen ai den ovenfor omtalte af van Pesch foreslaaede
Metode forudswmtter, er det en simpel Sag at tage Hensyn til
Vandringerne og at danne sig et forelebigt Sken over de
uegtefodies Dodeligheds- og Legitimationsintensiteter. Lad os
antage, at der '/t 1911 findes @ Personer i Alderen x = 7 til
x Aar, og at der i Lebet af 1911 af denne Generation der &
og udvandrer (legitimeres) ¢, saaledes at der ved Slutningen
al 1911 findes d = a =~ & =— ¢ Personer tilbage af denne Ge-
neration, nu i Alderen x til x - 1; van Pesch setter da Sand-
synligheden for, at en Person, der netop har naaet Alderen
(x =), vil de inden et Aar, {il
b

glx =+ 1)= AT (2),

Ba—

hvorai Dedelighedsintensiteten med Tilnzrmelse findes af

- glx =1 b '

Paa samme Maade findes Legitimationsintensiteten af
. ¢
AlX)— - *
() a1 (b+-¢)

idet nu de & dede betragtes som udvandrede, medens de
¢ Legitimationer giver Dedsfaldenes Rolle. Herai faar man for
den samlede ,Forsvindingsintensitet®

1
) = Bl £ Ax) = —-ox G

a—=— 1 (b-+¢)

som man ogsaa vilde finde direkte af (3) ved ikke at skelne
mellem Ded og Udvandring, men ved i denne Formel at om-
bytte Dedssandsynligheden ¢ (x—4) med den samlede ,Forsvin-
dingssandsynlighed

. b--¢
F{x=1l)= P

idet der her ikke bliver Tale om noget Fradrag for Udvandring
i Neevneren i Udtrykket for ((x—1). Paa denne Maade finder
man f. Eks. (jir. Tabel 2) for Drengene
263
nid) = e e e = /.
") =5g716 = 1 (263 -~ 3 287) LA

og i det hele felgende Verdier:
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Alder Drenge FiE&I
* i {x}l | 4 L:'} ! wix) Ax)
- i
I Aar....... R 1436 01809 01236 i 0.1788
 — e D204 0.1602 0.0191 0.1517
3 = e : 0.0096 01203 0.0078 0.1200
4 — . | 0.0066 0.0760 0.0050 0.0753

Allerede af disse Tal faar man nogen Besked om de uzgte-
fedtes Skabne i de forste Leveaar; som for Bern i det hele
uden Deling efter Legitimitet har Drengene sterre Dedelighed
end Pigerne; ligeledes viser det sig, livad ogsaa det felgende
bekrafter, at Drengebemnene legitimeres i hejere Grad end
Pigebernene, en Erfaring, som synes at genfindes i Resultaterre
af alle Undersegelser, der deler efter Ken. Dedelighedens Fald
i Lebet af de ferste Leveaar er en saa fremtrzdende Ejen-
dommelighed, at dette Fald med Nedvendighed maa komme
til Syne ogsaa i disse Tal. Legitimationerne synes derimod
ikke at aftage sarlig sterkt de ferste 3 Leveaar, efter Tallene
frembringer de gennem de ferste Aar en Afgang, der i Styrke
svarer til Dedeligheden omkring 1 Aars Alderen. Da saavel
Deden som Legitimationerne udiynder Drenge-Generationerne
sterkere end Pige-Generationerne, vil den Forskel i Antallet
af tilstedevarrende uagtefedte Drenge og Piger, som stammer
fra det sterre Antal Drengefodsler, hurtigere udjzevnes end for
Agtebornenes Vedkommende; for samtlige Bern under eet
indtraeder Ligeveaegten ferst omkring 20 Aars Alderen; som
det folgende vil vise (Tabellen Side 150), bliver Resultatet af
Dedsfaldenes og Legitimationernes Samvirken, at Ligevagten
for Uzgtebornenes Vedkommende indtraeffer allertde efter gan-
ske faa Aars Forleb.

Det vil imidlertid til videre Brug vaere ganske utilstrackke-
ligt at blive staaende ved de her vundne Resultater; den vig-
tigste Indvending, der kan rettes mod dem, er den, at de er
udledt ved Formlerne (2) og (3), der kun er Tilnzrmelses-
formler; paa dette Forhold ligger der meget ringe Vagt, naar
de Forudsatninger, hvorunder de udledes, virkelig er opfyldt;
men deite kan netop ikke antages at vare Tilizldet for de
ferste Aldersaar og tidligst omkring 4 Aars Alderen, Formelen
(2) forudsatter, at de ¢ Udvandringer er indtruffet paa Tids-
punkter,- der er nogenlunde j®vnt fordelt i det Omraade, i
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hvilket de & Dedsfald og de ¢ Udvandringer er foregaaet, og
dette gzlder i alt Fald ikke ved Udledelsen af Legitimations-
intensiteten, hvor Dadsfaldene optreder som Vandringsfeno-
men. Naar p bestemmes ved ¢ fra Formel (3), forudszttes
endvidere, at det betragtede Aldersinterval (her et Aar) er saa
lille, at Antallet af overlevende og ulegitimerede kan antages
at variere linezrt med Alderen; ogsaa denne Forudsatning
svigter i alt Fald for de overlevendes Vedkommende. Skulde
Forudsztningerne erklares for opfyldte, maatte de Oplysninger,
der ligger til Grund for Tallene i Tabel 2, have varet givet
seerskilt for Generationer at betydelic mindre Omfang end
Aars-Generationer, og da tillige fordelt efter Kalendertid med
en hertil svarende Nejagtighed.

Da Oplysningerne nu forelipger med Benyttelse af 1 Aars
Intervaller, kan ufx )og A(x) ogsaa kun direkte bestemmes for
Alderspunkter med 1 Aars Mellemrum; enskes disse Sterrelser
bestemt for mindre Intervaller, kan man derfor i alle Tilfzlde
ikke undgaa en Interpolation; denne kunde, hvis de fundne
Tal var saa vidt rigtige, at man kunde betragte f. Eks. de
anferte 4 Decimaler for paalidelige, ske direkte i den opstil-
lede Tabel for 1—4 Aars Intervallernes Vedkommende, men
ikke for 0—1 Aars Intervallets, i hvilket en Underdeling ikke
blot er snskelig, men ganske nedvendig; i dette Interval kan
van Pesch's Fremgangsmaade imidlertid ikke bringes til An-
vendelse, hvorfor Underdelingen maatte ske ved udelukkende
Hj=lp af en Ekstrapolation; til den ferst nzvnte Indvending
mod videre Brug af de fundne Tal kommer da yderligere den,
at det ikke kan ventes, at man med Fordel kan benytte dem
til Interpolation. Denne anden Indvending er dog ikke saa
alvorlig som den forste; thi selv om man ikke kommer uden
om at maatte hjelpe sig over den grove Inddeling af Mate-
rialet ved Interpolalion, behever denne ikke at foretages netop
i den opstillede Tabel, ikke engang i det Tilfzlde, hvor Ta-
bellen kunde anses for nogenlunde fejliri; den kan paa fel-
gende Maade foretages i selve de i Tabel 2 givne Tal ved
en Befragtning af Dedsifalds- og Legitimationspunkternes For-
deling efter Alder.

Idet Tilstanden som navnt antages stationzr, kan man
tenke sig besteml to Funktioner af Alderen, x, D(x) og L (x),
med den Egenskab, at Dobbeltintegralerne

W D(x)dxdt og \\L(x)dxdt (4)
taget over et givet Omraade i den ovenfor definerede X7-Plan
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giver det Antal henholdsvis Dedspunkter og Legitimations-
punkter, der findes i det givne Omraade. D(x) og L(x) an-
giver derved Tatheden af disse Punkter paa ethvert Sted i
XT-Planen. Kendes ferst D{x) og L(x), vil
r‘x
g (x) =G = \{D (x) + L{x)) dx ),
el
hvor G er Antallet af Fadsler i Tidsenheden {Generationernes
Sterrelse), angive Tatheden ai tilstedevarende Personer i Al-
deren x, op altsaa

-_,1'2
\ ¢ (x) dx (6)

angive Antallet af levende Personer, der er i Alderen fra x, til
x,, hvilket Antal under de gjorte Forudszininger til enhver
Tid er det samme og lig den af saadanne Personer i Tids-
enheden gennemlevede Tid. Samtidig angiver ¢ (x), paa hvil-
ken Maade den oprindelige Fedselsm®ngde G efterhaanden
udtyndes wved Dedsfald og Legitimationer. Den ovenfor om-
talte, samlede Forsvindingsintensitet, e(x), kan derfor her be-

stemmes ved

L9 D)+ L(x) (7)
S e(x) o (x) '
Fordelene ved at danne sig Interpolationsformler for D (x) og
L {x} bliver nu videre den, at man derved s=zites i Stand til

wix) =

N : 1
at regne infinitesimalt, saaledes at den Korrektion, (gc), der

al Hensyn til Vandringernes Indflydelse findes i Navneren i

(2} og (3), nu forsvinder; man har da umiddelbart
pix) = 282 =8 (8),

i (X) p (x)
der i Overensstemmelse med (7) giver « (x) = p(x) -+ i{x).
[ Fig. 3 er nu aftegnet et Stykke af den tidligere om-
talte XT7-Plan; paa Stykkerne OA,, A,B, o.s. v. tenkes fal-
dende det aarligt ligestore Antal Fedselspunkter, for Drengenes
Vedkommende 69818; Trekanten OA, A, omiatter alle de
Dedspunkter og Legitimationspunkter, der optreder i samme
Kalenderaar som Fedselsaaret (for Drenge henholdsvis d =
15972 og ! = 5434, jir. Tabel 2); i Omraadet 4,4, 8,8,
falder der foruden disse Antal tillige de, der optreeder i det
efter Fedselsaaret kommende Kalenderaar (d = 15972 -
Nationalekonomisk Tidsskrift. LXIL 9

og Lix) —
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5981 == 21953 og { = 5434 + 7534 = 12968) o.s5.v.,
som antydet i Figuren.
Naar man nu i Integralet

o of
Fin) = \ dt \ Dix)dx (9)

efterhaanden lader n an- .. T
tage Vardierne 1, 2, 3, — —
4 og 5, skal F(n) eiter-
haanden give Antallet af
Dedspunkter, der falder
for # = 1 1 Trekant
OB, B, for n == 2 |
Trekant OB, B, o.s. v.,
medens man paa den
anden Side af (9) fin-

der, at
& F(x
D(x) = %,

Danner man saerskilt for
Dedsfald og Legitima-
tioner ved fortsat Sum-
mation af Tallene i de i Fig. 3 antydede Omraader felgende
Tabeller over F(n) for Drenge,

i

Fig. 3.

" Dadsfald Legitimationer
[y speeys ] o
{onooocooooas 153972 g 434
Fi00000000000¢: 37 923 18 402
4000000 oon: 60 330 36 4499
N B3 398 a7 883
- 1046 427 B1 112

vil anden Differentialkvotient af de wved disse Tabelvardier
bestemte Funktioner vaere netop D(x) og L(x) for Drenge.

Rent formelt er Lesningen af Opgaven saaledes tilsyne-
ladende let. Ved numerisk Differentiation i denne Tabel efter
Newtons Interpolationsformel vil Vanskeligheden imidlertid
komme til Syne, idet denne Formel, som det ogsaa kunde
ventes, allerede for Legitimationernes Vedkommende kun van-
skeligt og for Dedsfaldenes slet ikke er i Stand til at gengive
det meget steerke Fald, som navnlig D(x) vil udvise, naar x
vokser fra Nul opefter. Overfor denne Vanskelighed maatte for
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Dedsfaldenes Vedkommende andre Interpolationsformler for-
soges. For Legitimationerne viste en Deling af Tabellen sig
at veare tilstreekkelig, idet Verdierne fra # = 0 til # = 3 be-
nyttedes til Bestemnmelse af L{x) i Intervallet 0 til 2, og
Verdierne fra n = 1 til # = 5 benyttedes til L (x)'s Bestem-
melse i Intervallet fra 2 til 4. Da Differentialkvotienterne i
Intervallet 4 til 3 udelukkende maa bestemmes ved Differen-
ser paa opadgaaende Skraalinie, er £ (x) ligesom ievrigt ogsaa
D(x) kun beregnet til og med x = 4 Aar.

Som en simpel Udvidelse til narvarende Brug al det
hele rationale Polynomium frembed sig naturligt for Dadsial-
denes Fordeling
. Il :
Dix) = P{x) - (x T mp (10),

hvor P{x} er et helt rativnalt Polynomium; endvidere indbad
Oppermanns Formel') for Dedelighedsintensiteten i Barne-
aldrene ogsaa til at preve at smtite

D(x) = If‘ by (11).

Denne Funktion har ganske vist en Pol i x "= 0; men
.-x

\ Dix) dx konvergerer; for begge Formler (10) og (11) g=l-
der det, at Konstanterne let bestemmes, bl. a. helt igennenr
ved Ligninger ai 1. Grad. Der vil ikke vare Grund til at
gaa narmere ind paa de andre Interpolationsformler, der har
vaeret prevet; for dem alle galder det, at de har givet om-
trent overensstemmende Veardier for Zfx), naar blot x var
over 4 4 5 Tolvtedele af Aaret (Maaneder); for ganske smaa
Vardier af x traeffer man naturligvis igen den Vanskelighed,
at man befinder sig i Naerheden af Grensen for det Interval,
for hvilke der foreligger Oplysninger, og denne Vanskelighed
er jo i Nerheden af x = 0 al alvorligere Art, end Tilfzeldet
er i Intervallet x = 4 tl x = 5. Det, der savnes her, er
naturligvis en sterkere Deling al Materialet for de ferste Al-
dersaar, en Deling, som det ogsaa er almindeligt at gennem-
fore 1 statistiske Tabeller, men som desvarre her netop er
udeladt. De nedenfor meddelte Tal er fundne ved at bestemme
Konstanterne i (11) ved Dedsfaldene i de 3 ferste Kalender-
aar og benytte den fundne Formel for 0 <7 x < 2: derefter er
') Tidsskrift for Mathematik V. R., 2. Aarg. Side 122; Kpgbenhavn 1884.

g-t
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(10) anvendt i Intervallet 2 x- 4, idet P{x) er forudsat
lincier og Konstanterne derefter bestemnt ved Dodsfaldene i de
4 Kalenderaar fra ¢ = 1 til { = 5; naar g (x) derefter er
bestemt wved (5), kan (6) benyttes til Kontrolregning, idet
Greenserne 0, 1, 2 o.s. v. her skal give de nederst i Tabel 2
oplarte Tal paa dem, der ved hvert Kalenderaars Slutning er
tilbage af hver Generation, d. v. s. til Stede i en given Al-
dersklasse. Endelig bestemmes tilsidst g (xv) og 2{x) ved (8)
direkte af de fundne Tal for ¢ (x), D(x) og L{x), og man
finder da bl. a. felgende Resultater:

Drenge Piger
A

it fx) nix) i) LX)
0 Mdooooooonons - — 0.1878 — 0.1642
I R 1.7529 11 2084 0.5958 | 0.1996
B — e 04947 (2123 n.39v3 . 0.2027
3 — i, 0.3790 0.2132 0.3084  0.2036
4 — ©o0.3002 1 0.2125 0.2545 | 0.2032
PP e C0.260Y9 02106 | 02174  0.2020
B o— .. 0.2247 | 02080 | 0.1893 ©  0.2002
9 — 0.1528 0.1973 | 0.1331 0.1926
] 0.1077 0.1846 | 0.0969 0.1829
1 — e, L 00506 0.1619 | 0.0485 0.1628
. I | L0162 01574 | 0.0155 0.1501
36 | 0.0094 0.1202 | 0.0073 0.1207
48 — e 0.0068 0.0758 | 0.0050 0.0758

I Fig. 4 giver den Del af Kurven, der svarer til Aldre
under 4 Aar, et grafisk Billede af de fundne Tal for 4 /x).
De for 12, 24, 56 og 48 Mdr. oplerte Tal kan nu sammen-
lignes med de foran Side 127 fundne forelebige Tal. Man vil
se, at Tallene for x == 4 Aar (48 Mdr.) stemmer temmelig
naje  overens, til Dels ogsaa dem for x == 3 Aar, medens
Overensstemmelsen mellem Tallene for 1 og 2 Aar, som ventet,
ikke er god. Ligesom eiter de forelebige Tal synes Drengene
at legitimeres i sterkere Grad end Pigerne, indtil Forskellen
ved 2 a 3 Aars Alderen synes at forsvinde, et Forhold, hvoraf
der i det felgende bliver gjort Brug. Endvidere er det med
Virkeligheden sikkert godt stemmende Forhold, at Legitimatio-
nerne stiger i Lebet af de ferste Maaneder, i alt Fald ikke
tdvisket ved Interpolationen.

Medens den sachsiske Deodelighedsintensitet for Uagte-
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Legitemolions Jalensitet

(=201 [ PR
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Fig. .

bern her ikke interesserer os videre, kan man af de fundne
Tal for Z{x) Dberegne felgende Legitimationstavle for
Uaptebern, hvilken angiver, hvor mange der vilde vere til-
bage af et givet Fedselskuld, hvis det udelukkende udtyndedes
ved Legitimation; til Sammenligning er anfert den ovenfor
S. 123 omtalte for begge Ken under eet af Beckli beregnede
Berlin-Tavle.

Legimationstavle.

Sachsen : Berlin

Drenge Piger  Begpgé Koen
I 1.0000 1 0000 1.00040
| 0.9836 0.9841 09532
e e eaaaeaas ! 0.9664 009676 09672
B = i tessietaean i G40 0.9513 0.95uU7
B i T '| 09328 0.9353 0.9353
B — e 09163 0.9197 0.9208
B ™ ittt e 0.90407 0.9044 0.9064
B e . 0.8561 0.8610 0.8701
1 — e { 0.8162 0.8214 08394
1B — i e 0.7158 .7234 0.75814
M — e i e e 0.6915 0.6968 0.7392
36— e n.G6016 1,6083 0.6753
B — e 0.3437 0.5504 6538

Tilsyneladende legitimeres Uzgtebornene hereiter i hejere
Grad i Sachsen end i Berlin; en Del af den Forskel, Tallene
giver Udtryk for, er formentlig ogsaa reel, idet det maa for-
modes, at der i en Storby som Berlin findes forholdsvis flere,
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der feler lidet eller intet Ansvar for deres illegitime Afkom,
eller forholdsvis flere 1 Forvejen gifte Personer, der under
berlinske Forhold faar sterre Anledning til at swette illegitimt
Afkom i Verden, Afkom, som i dette Tillzlde kun undtagel-
sesvis kan legitimeres. 1 Sachsen findes ganske vist ogsaa
Storbyer, men de her benyttede Tal omfatter, som foran frem-
haevet, ogsaa Landdistrikterne; og det er et Spergsmaal, om
ikke i alt Fald en Del af Forskellen mellem Berlin og Sach-
sen kan feres tilbage til dels Berliner-Statistikens sikkert sterre
Vanskeligheder m. H. t. de territoriale Vandringer, som ogsaa
til den omtalte Forskel mellem Registreringsmaaderne.
Forinden det her fundne Resultal benyttes paa de danske
Dadsfaldstal, vil det veaere nedvendigt at omtale et Forhold ai
Betydning for en saadan Benyttelse; efter dansk Ret legiti-
meres uden nogen srlig Formalitet ethvert uden for Lgte-
skab fedt Barn umiddelbart ved Forzldrenes Vielse. Tysk Ret
krever derimod efter Vielsen en sarlig Legitimationsakt fuld-
byrdet, for Barnet i Registret (i Sachsen Fedselsregistret) faar
Antegnelse som legitimeret. Dette betyder, at der kan hen-
gaa, og ogsaa i visse Tilfalde vil hengaa en vis Mellemtid
mellem Agteskab og Legitimation. Kaldes denne Mellemtid
¢, medens Barnets Alder ved Agteskabets Indpgaaelse kaldes,
<, og dets Alder ved Legitimationen som foran x, har man
=} + &,
Vil man nu overfere de vundne Erfaringer m. H. t. Legitima-
tionerne paa Danmark, bliver det ikke det fundne Z(x), men
der imod A( %), man faar Brug for, og Spergsmaalet bliver om
.{%) kan bestemmes, naar A(x) kendes. Dette Spergsmaal
kan besvares bekreltende, saafremt man kender Korrelationen
mellem & og x, eller endnu bedre Korrelationen mellem ¢ og %,
mat skal altsaa have en Funktion af + og % med den Egenskab, at

Vea (i

\ \ Foe, jde dy

vey, 0l
giver Antallet af Bern, hvis Alder ved Foraldrenes Vielse var
mellem &, og %, og for hvilke der hengik en Mellemtid, &,
mellem Vielse og Legitimation af Sterrelsen mellem ¢, og &,.

Er nu Sandsynligheden for at legitimeres i Alderen mel-

lem x og x -} dx som foran betegnet ved L({x) dx, og, efter
ovenstaaende, Sandsynligheden for, at et Barn, der legitimeres
i Alderen x, har maattet vente herpaa Tiden ¢, siden Foral-
drene blev viet,
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Fe, )= F(x= &),

vil Sandsynligheden for, at Agteskabet indgaas, naar Barnets
Alder er x, og at der derefter hengaar Tiden & = x---9,
inden Legitimationen fuldbyrdes, vare

Lix)-F(x &5 4)dx d¥").

Sandsynligheden for, at Barnets Alder ved Vielsen ligger

mellem Graensemne & og o+ - di, bliver da
o ls)
L) = \ Lix)-Fix—&, $dx (12).
o
L () kan saaledes findes af [L(x), naar Funktionen F(e, )
kendes.

De Oplysninger, den sachsiske Statistik giver til Bestem-
melse af denne Funktion, er imidlertid saa mangelfulde, at det
ikke er muligt at gennemfere Berepningen af F(e, ). Hel-
digvis giver den dog saa meget, at Skaden derved kan anses
for at vare yderst ringe. Men der kan dog vare Grund til
at omtale Sagen narmere, idet den afgiver et slaaende Eks-
empel paa, hvor lidt der skal til, inden en statistisk Opstilling
ganske ndrer Karakter., Ved Bearbejdelsen af den sachsiske
Legitimationsstatistik er Problemet slet ikke overset; der offent-
liggores i hver ny udkommende Aarbog en Tabel til Belysning
al Spergsmaalet. For de f. Eks. i Aaret 1911 legitimerede
Bern har den felgende Udsende®) (Tabel 3).

Tilsyneladende giver denne Tabel de enskede Oplysnin-
ger om Sammenh@ngen mellem Bamnets Alder () ved Vielsen
og Mellemtiden (¢) fra Vielsen til Legitimation. For bedre
at overskue Indholdet af denne og tilsvarende Tabeller for
andre Kalenderaar, lanner det sig imidlertid at indfere lalt-Tal-
lene for neden i en Figur (se Fig. 3); her er paa sadvanlig
Maade Mellemtiden ¢ mellem Vielse og Legitimation samt
Kalendertiden ¢ for Legitimationen afsat som Koordinater; alle
Legitimationer, der fuldbyrdes i 1911, giver Punkter, der
ligger mellem Linierne A, A, A, . ... 0g B,5,B,., .., medens
Legitimationernes Fordeling eiter Vielsestidspunktet findes mel-
lem Skraalinierne 8,C,, A, 8, C, o.s5. v.; saaledes er de 6893

'} Idet den Jacoby'ske Funktionaldeterminant, der optrader som Fak-
tor ved Overgangen ira Koordinaterne (&, 4} til {x, %), her bliver == 1.

*) Statistisches Jahrbuch fir das Konigreich Sachsen 41, Jahrg. 1913,
Side 36; i de ovenior Side 123 nmvnte perindiske Bearbejdelser i Zeitschrift
findes de tilsv, Tal for & Aar ad Gangen.
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Tabel 3.
Legitimationer i 1911,

Barnets Alder Vielsen fandl Sted i

ved Vielsen
1911 1410 1909 1908 1907 for 1907

0— 1Md.... 154 6 I 3 1 3
I-—- 2 — ..., 358 13 . . . 4
2— 3 —...: 333 5 1 . ] 7
3— 6 —... T45 3l 4 2 2 16
b— 9 — ... 601 21 5 ! 3 14
g—12 — ... 530 26 5 1 2 16
1— 2 Aar. .. 1774 105 19 10 17 40
2-- 3 — ... 1203 58 13 7 6 17
3— 4 — ... TF33 37 4 10 a i 6
4i— 5 — ... an 22 8 1§ . 1 3
510 — ...} 2589 19 4 2 2 { 3
10 Aar og d, | 14 2 1 . 2

lalt... 7125 © 345 G4 38 36 | 133

Legitimationer i 1910, de 345 i 1911 og de 66 i 1912 alle
at henfere til Vielser, der fandt Sted i 1910. Medens Vente-

£ ’ 2 3 s 5.C

N

-1l { !‘INW 43 E1 i
A LA PR T A,

r:\-z tas d\:‘\i\ It}

B, Spfy S8, WA Ay

LY e LS 11a

rouz L Ltk war
1 g (€5 ™ ™ g

Fig. 3.

tiden (¢) mellem Agteskab og Legitimation ikke for nogen
af de 6893 Bern i 1910 eller for de 7125 i 1911 o. 5. v.
kan have veret over et Aar, er Forholdet for dem, der legiti-
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meres i det paa Egteskabs-Kalenderaaret felgende Kalender-
ar, det, at Ventetiden for de 345, der blev legitimeret i 1911,
men hvis Foraldrene allerede giftede sig i 1910, kan have
alle Vardier mellem 0 og 2 Aar. Nogle af de 7125 Bern, hvis
Ventetider gennemgaaende har veret mindre end de 3457,
har til Trods herfor haft sterre Ventetider end visse af de 345:
og blandt de 64, hvis Forazldre giitede sig allerede i 1909,
og som gennemgaaende har haft Ventetider, der er sterre end de
345’s, har ikke desto mindre nogle haft Ventetider, der er mindre
end dem, visse andre af de 345 har opievet. Som navnt er
det Tabellens Ialt-Tal for samtlige Aldre, 4, der er indfert i
Figuren; havde man ikke tillize Alderen at tage Hensyn til,
vilde en Interpolation af ganske samme Art som den foran
benyttede kunne bede paa denne Mangel, thi Omraademe er
at ganske samme Form; ved en saadan Interpolation kunde
man vel tenke sig I Eks. de 455, der i 1912 legitimeredes
af Forzldre viet i 1911, delt i to Dele (lad det vare 300 --
155), af hvilke de 300 falder i Trekant B,8,C, {og hvis Vente-
tider saa alle 1aa mellem 0 og 1) og de 155 i Trekant B, C, C,
(og hvis Ventetider alle laa mellem 1 og 2). Man kunde da tage
de 300 sammen med de 7125 og faa 7425 Bern, om hvilke
det med Sikkerhed vides, at deres Legitimation indtraf inden
et Aar efter Vielsen. De 7125's Fordeling efter Alder er nu
givet i foranstaaende Tabel; derimod kendes ikke Aldersior-
delingen for de 300 saa lidt som for de resterende 155, selv
om Fordelingen af de 455 tilsammen vilde fremgaa af den
tilsvarende Tabel for 1912, paa samme Maade som Fordelin-
gen ai 340 er givet i Tabel 3.

Man kunde nu gaa ud fra den Antagelse, at saavel de
300 som de 155 fordeler sig paa samme Maade efter Alder,
hvilken Fordeling saa vilde vare den, som de samlede 455
Bern udviser; for en saadan Antagelse taler den Kendsgerning,
at Tallene i Tabel 3 rent skensmassig i alt Fald ikke giver
Udtryk for nogen udpraget Korrelation mellem  og &. Fal-
gen af en saadan Antagelse er imidlertid blot, at hele Be-
tragtningen saavelsom Opstillingen i Tabel 3 da bliver ganske
overfledig (jfr. nedenfor); skulde der vare nogen Mening for-
bundet med en Bearbejdelse ai Materialet i denne Retnmg,
burde Tabellen wvel have den Forspalte, den har, men af
.Hovedet* skulde fremgaa nejagtige Greenser for Venteti-
den &,

Grunden {il, at dette ikke er Tilfzldet, er nu ikke den,
at ¢ ikke kendes for hvert Tilfeelde; for de i Aarene 1911-—15
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38923 {fuldbyrdede Legitimationer under et finder man') fel-
gende Fordelinger, dels efter Bernenes Alder () dels eiter
Ventetiden (¢) (Tabel 4).

Saafremt nu de her foreliggende Oplysninger var kom-
binerede i een Tabel til Erstatning for den ovenfor meddelte
(Tabel 3), kunde man heraf og uden Brug af Tabel 3 be-
stemme den Funktion F(e, ), hvoraf Opgavens Lesning ai-
hang; men ikke engang i det Tili@lde, hvor en Bestemmelse
af F(#, #) viste, at Sterrelserne + og & var eller med fil-
striekkelig Tilnzrmelse kunde betragtes som  ukorrelerede, ®)
vilde man have Nyite af Tabel 3. At ¢ oz  er ukorrelerede,
vil nemlig sige, at F(s, ) kan fremstilles somn et Produkt af

Tabel 4.
Legitimerede Born 191115 fordelt efter Alder (%) og Ventetid (¢).
3 Drenge og £ l Drenge Piger Tils
Piger [ L 5 :
0— 1Md.... 1032  under 1 Dag = 11580 | 11204 | 22784
1= 2 — ., .. 1 832 1-— 8 Dage 3214 3120 | 6343
2— 3 — ... 1752 I B-=15 - 1229 1233 2 462
J— b6 — ... 4 166 15—22 — 602 Gal 1 262
6— O — ... 3322 22—30 — 431 430 861
G=]2 = ,,." 1062 01— 6 Md 1508 1348 3 056
1— 2 Aar... G410 CoB—12 — a7 328 655
2— 3 — ... G 851 I over 1 Aar 709 767 1 476
3— 4 — ... 3 857 uangivet 14 10 24
d=— 5 — ... 1 839
a—10 — ... I 530
10 Aar og d. 170 '
Talt... 38 023 19614 193089 38923

2 Faktorer, af hvilke den ene kun athanger af ¢, den anden
kun at %, at man altsaa har

Fley, #y=1fi(e) - fo (04}

Dette betyder jo nemlig kun, at enhver af de enkelte Dele
i Bernenes Fordeling efter Alderen, /#, (altsaa de 1032, de

1) Zeitschrift, Jahrg. 66 u. 67, Side 54 og Side 57.

3 Af Tabellens Tal vil ses, at man her har et Tillelde for sig, i
hvilket Sporgsmaalet Korrelation eller Ikke-Korrelalion ikke kan afgores
alene ved Heregmingen af _Korrelationskoeificienten™, idet Fordelingen af-
viger sterkt ira den typiske.
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1882 0. s, v. i Tabel 4) kan deles ud paa de Grupper, hvori
Bernene er delt efter Ventetiden &'s Sterrelse, i Dele, der
forholder sig som de Dele, med hvilke Barn i samtlige Aldre
fordeler sig i disse Grupper. En Tabel med Kombination af
o og & vilde da ikke indeholde andet, end hvad der allerede
¢er givet i Tabel 4, f (¢) or f, (%) kunde da ogsaa bestem-
mes alene ved de i denne Tabel givne Oplysninger, og Lig-
ning (12) vilde saa antage Formen

-

L =f\ L fiG—ndx (13).

.t’}

Med de her beskrevne til Raadighed staaende Oplysnin-
ger har det altsaa ikke kunnet aigeres endeligt, hvormeget den
Omstaendighed, at Bernene i Tyskland, modsat hvad Tilfaeldet
er i Danmark, i nogle Tilfzlde ferst legitimeres, efter at nogen
Tid er hengaaet efter Viélsen. Af Tabel 4 fremgaar nu imid-
lertid, at ca. 60 pCt. af de uegtefedte legitimeres paa selve
Forzldrenes Bryllupsdag, og at ca. 3 Fjerdedele er legitime-
rede inden 8 Dage efter, at altsaa Ventetiden 2= x—J i
det overvejende Antal Tilfzlde er en meget lille Sterrelse.
Det kan da paa Forhaand siges, at Betydningen ai dette For-
hold ikke kan vaere meget stor, og da man i Forvejen allige-
vel ikke ved, om Hensyntagen hertil vil bringe bedre eller
daarligere Overensstemmelse med danske Forhold, er der i
det felgende ikke taget Hensyn til denne Omstandighed.

1.
De danske Umgteborns Dedelighed.

Som antydet ved Kurven i Fig 4 strakker den foran
foretagne Bestemmelse af Legitimationsintensiteten sig ikke
udover 4-Aars Alderen. Til Brug i det fslgende er denne
Kurve ved grafisk Ekstrapolation tankt fortsat ud over 4-Aars
Alderen (den punkterede Del). Forudsatningen for en saadan
Ekstrapolation er naturligvis, at Z(x) allerede ved 4-Aars Al-
deren er i sterkt Fald, og at Legitimation af Bern i hejere
Aldre, f. Eks. 10—15 Aar, er forholdsvis sjzlden; efter det
foran bemzrkede antages Z(x) at veere den samme for Drenge
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og Piger, og efter 15-Aars Alderen tenkes al Legitimation at
ophore. De benyttede Verdier er falgende

afx) afxl
4 Aar. ... OTGY 10 Aar. ..., . L0060
R | I {111 [ B | ce e, BDO4E
| 00300 e I & 1 {1
7 S 4 Y I S .00
8 —— oo o123 14 - Lo L. 00012
9 — ... oogs 15 Lo 00000

Kaldes som ovenior del Antal Bern, der ‘af den betrag-
tede Generation er tilbage efier .x Aars Forleb, ¢, (x), naar det
drejer sig om de wxgtefedie eller senere legitimerede, ¢.(x),
naar det er de resterende ikke dede og ikke legitimerede
Uazgteborn, og g.(x), naar det gelder begge Slags under eet,
har man til enhver Tid

41 (X) - gy (X) = g () (14).

q{x) er allerede kendt og tabuleret (Tils-Kolonnerne i
Tabellen Side 121). Paa samme Maade som Side 129 beskrevet
kan man af Tabel 1 tanke sig bestemt 2 Funktioner, D, (x)
for Agtebornene og D,(x) for Uzgtebernene, der angiver
Dedsialdenes Fordeling efter Alder; for de legitimeredes For-
deling efter Alder beheves kun een Starrelse, der betegnes L(x);
denne er forelebig ubekendt. (anske paa samme Maade som
for skal da g,(x) tilfredsstille Ligning (3), der kan skrives paa
Formen

diyy . . Y.
de — Du(x) = L(x) : (15},

her var for hejre Side kendt; i (15) mangler man derimod
Kendskab til L (x); il Gengald ved man, at

L(x) ) .
AXx 167,
2 (X) (x) (16)
hvor £(x) er kendt; indsettes dette i (15) faas
figy . -
‘f;;'—;—;,{x}*r;2==+ﬂxlij (17},

ved hvilken Differentialligning ¢, maa bestemmes; da den er
lineer og af ferste Orden, faar man umiddelbart
i--l. A '-?.’
+\ x| \‘ +\ idx)
o) E o
g (0) =) Di(x)e er.IJ (18).
0

yal0) = o
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Denne Losning kan ogsaa let fortolkes umiddelbart; ¢ )™ giver
Tallene i den foran Side 133 meddelte Legitimationstavle, alt-
sag den Brokdel af uwegtefedie, som endnu i Alderen x er
ulegitimerede; medens D,(x) angiver Tatheden af Dedsfald
blandt Uzgteborn i Alderen x i en Bestand, der tillige er

udtvndet ved Legitimationer, vil D,{x) B angive Twetheden,
saafremt ingen saadanne Legitimationer havde fundet Sted, og
Integralet mellem Granserne ¢ og x af denne Sterrelse, hvor
mange af de oprindelige ¢.,(0) Uzgtebern, der vilde de, inden
de naaede Alderen x, hvis de ikke samtidigt udtyndedes ved
[egitimation ; naar dette Antal traekkes fra o.({7), bliver Resten
Antallet af Overlevende, naar de oprindelig ¢,(0) fodte Urgte-
bern kun underkastes den til disses Dedelighed svarende Ud-
tynding.

Kaldes Antallet af Overlevende i Alderen x som ssedvan-
lig {(x)(!,(x) for Agtebern og I,(x) for Umgtebern), har man

altsaa,
MY v
L] \ Adx

0
1 Dy(xye dx (19},
fix)=1-=—-" o °F
%) p.(0) 0
medens saa (18) giver
o
+\ rdx

.0 -

iy (X) =y (0) - € - L{x) {20).

Integrationen i (19) maa udieres numerisk; men man be-
haver ikke ferst ved Anvendelse af en Interpolationsformel at
bestemme [,(x), som det var nedvendigt ved Bestemmelsen
af A(x) Side 129. Summeres nemlig f. Eks. fra oven i Tabel 1
over Antal Dedsfald, og kaldes det samlede Antal Dedsfald,
der er indtruffet inden x Aar, F(x), har man

X
fo;—_—\ D,(x)dx 21).
e 0

Ved delvis Integration faas nu, at
a PRE

' (idx {dx Vhdx
D,(X)e dx = F(x)e =\ F(x)r(x)e dx.
0 ()
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Her kan F(x)e! og F(x)-i(x)e 5'-"“ umiddelbart tabuleres,
og den forlangte Integration udferes numerisk. Naar denne er
udfert, faas

Al

L{x) af (19) og o, (x) af (20).
Er 4,(x) ferst bestemt, findes ¢, (x) af {14) ved
g (X)) = (X)) == g (X).

Medens baade ¢, (X) og «(X) stadig aftager med voksende
X, g (x), fordi der i denne Sterrelse stadig sker Fradrag paa
Grund af Dedsfald, og ,(X), fordi der i denne sker Fradrag
saavel ved Dadsfald som Legitimation, er der Mulighed for,
at ¢, (Xx) paa visse Aldersstrazkninger bliver voksende, nemlig
saafremt Tilgangen ved Legitimationer overstiger Afgangen ved
Dedsfald (jir. Tabel 3).
Af (16) kan nu den hidtil ukendte Sterrelse L(x) fin-
des ved
L{x) = £(x) - ya(x) (22),

og indieres tillige den nye Sterrelse, 4,(x), der nu kan be-
stemmes ved
L(x)

V'l (.Ej

som Udtryk for den Styrke, hvormed Meengden af tilstede-
verende ®gtefodte og allerede legitimerede Bern i sig optager
de ved den fortsatte Legitimering stadig tilkommende, vil
Overlevelsestavlen /,(x) for legitime eller legitimerede Bem
kunne bestemmes ved

7 (x) - (23),

1"
A X)dx

iy () e =0
4y (0)

Al Hensyn til den numeriske Integration, der for det
farste Aldersaar foretages Maaned for Maaned, og som straks
derefter kun ret unejagtigt kan foretages med Aaret som Inter-
val, er ved Interpolation i de umiddelbart givne Tabeller over
g (X) og F(Xx) bestemt Vardier ai disse Funktioner for Al-
drene 15, 18, 21 og 30 Maaneder. Ievrigt giver Regningens
Gennemferelse ikke Anledning til Bemzrkninger.

Paa den her beskrevne Maade kan Beregningen gennem-
fares til 5 Aars Aldersgransen (Resultaterne fremgaar af Tabel

{, ()= {24).
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2); men hermed opherer de umiddelbart givne Oplysninger
om Dedsfald sarskilt blandt Aigtebern og Umgtebern.

Da det imidlertid af Hensyn til Bestemmelsen af For-
skellen mellem Agtebern og Uzgteberns Middellevetid, som
ogsaa al Hensyn til det videregaaende Spergsmaal om Antallet
af 2gtefodte og umxgtefedte i Befolkningen, vilde vaere al In-
teresse at felge de for de ferste 5 Aldersklasser bestemte
biometriske Funktioner saa langt, at Forskellen mellem de to
Kategorier kan antages at vare helt forsvundet, er Beregningen
forsegt viderefert ved Hjwlp af en Hypotese.

Ved Opstillingen af denne er det forudsat, at ligesom
Legitimationerne helt standser ved 15 Aars Alderen, vil om-
kring denne Alder den Forskel, som fer har varet tilstede m.
H. t. Dedeligheden, ogsaa efterhaanden vzre ganske forsvun-
det; kaldes Dadelighedsintensiteterne i Overensstemmelse med
den foran brugte Betegnelsesmaade p, (X) for Agtebarn, n,(X)
for Uzgtebern og p (X) for begge Kategorier under eet, maa
man altsaa tenke sig, at f. Eks. en af Differenserne

fs {-’f}+.'-f[-‘f}]
e (25)
w(x) [

vil blive forsvindende, naar X nzrmer sig 15-Aars Alderen,
idet det af de fundne Tal fremgaar, at p, (X} 7> p (X) omkring
4—5 Aars Alderen.

Bestemmer man dels ved Hjelp af den allerede Side 121
beregnede Tabel over ¢ (x), dels ved Hj=lp af den officielle
Dedelighedstavle for 1911—15 Sandsynligheden

p —_— ff’ {5J “..:'!I :.5,]
o) 1(4)
for, at en 4-aarig skal blive & Aar, finder man felgende Tal

or Drenge ) 0 0655
: | p,=0.99684
for Piger | p, == 0.99995.

Middelfejlen paa disse Hyppigheder bliver ca. 0.00015,
og betragtes Forskellen, der stammer fra det noget forskellige
Materiale (se Fig. 2), ses den at vare al Sterrelse omirent
som selve Forskellenes Middelfejl, der bliver omkring 0.00020,
eller mindre end denne. Dadeligheden i 4—5 Aars Alderen
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har saaledes ikke @ndret sig vasentligt fra 1911- -15 til 1916
—20; det kan derfor antages, at man i (25) med god Til-
nermelse kan benylte de Verdier af  (x), som findes af den
officielle Dedelizhedstavle for 1911--15 for Aldrene fra b 15
Aar.  Swetter man derefter

_:rzt.‘i'.'}

px)
og bestemmer « og m ved en Udjevning, saaledes at denne
Formel passer saa n@r som muligt for Aldrene 3—5 Aar, kan
(X)) bestemmes for alle Aldre fra 5- 15 Aar.  Man finder
paa denne Maade felgende Veerdier for Usegtebarnenes Dede-
lighedsintensiteter:

— 1 =« (15—x)™

Drenge. Piver.
2AAr ... aas DL003ET 0,00326
Boom e . 274 260 °
T = i eraiaaiaeas 241 230
. 5 26
L 186 15/
I = e irininnn 166 170
1T = i 157 167
12 — e 153 171
I3 — e e 157 180
14 — .t i 169 188
19 = i iennn 000190 000214

Paa Ubetydeligheder nar faas de samme Tal, hvis man
forseger at gere Differensen

py (X) = g (x)

forsvindende, naar x n@rmer sig 15 Aar; paa begge Maader
bliver Forskellen mellem g, (x) og u(x) ievrigt allerede ved
10—12 Aars Alderen saa lille, at den ikke gor sig gmldende
i de her medlagne 5 Deccimaler, idet m bliver ret stor {(om-
kring 7 for Drengene og 5 for Pigerne).

Ved numerisk Integration i Tabellen over u,(x) findes nu
umiddelbart Fortsttelsen af Overlevelsestavlen for de uzgte-
iodte ved "X

\ wy () dx
—+,'0
lix)—e¢ (26);
Fortsettelsen af o, (x) faas dernast ved
"X
—:\ Lo X
0
iy (X) == 4, (0) Ly (x) -0 (27),

oy herefter kan £ (x) fortsattes ved Ligning (22).
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Tabel 5.

Alder Legitime Drenge “ Illegitime Drenge

) g1(x) . L ge(x)

X [ hifx) #110) erixl |: fafx) 72 (0) ezfx)
0 Mdr. | 100000  1.00000 | 57.18 1.00000  1.00000 | 50.00
I — | 96483 96693 | 5918 93942 92396 | 53.13
2 — 95433 | 95833 | 59.75 91597 88521 | 54.40
3 — 04490 | 95081 | 60.26 89339 84821 | 55.6Y
6 92492 | 93609 | 61.31 B5073 | 76622 | 58.32
9 - 91155 | 92729 | 61.96. 82511 | 70639 | 59.87
12 — 90234 | 92207 | 6234 ' BO775 65928 | 60,91
8 — 89456 | 92096 | 62.38 79212 549312 | 61.60
24 - 89051 | 92253 | 62.16 . 78575 | 54331 | 61.60
3 Aar 88330 | 92630 | 61.51 = 77737 | 46770 | 61.26
4 — 88224 92843 | 60.74 77236 | 42148 | 60.65
5 — | 87938 02863 | 59.93| 76918 | 39450 | 59.90
6 — 87697 92802 | 59.09 | 76682 | 37816 | 59.08
§ — 87308 92567 | 57.36 | 76322 | 36245 | 57.36
10 — | 86984 | 02304 | 55.57 | 76039 = 35484 | 55.57
12 — | 86708 | 92055 | 53.74, 75800 | 35039 |53.74
15 — 86278 = 91623 | 51.00 . 75425 | 34677 | 51.00

i Legitime Piger || Illegitime Figer
, .

0 Mdr | 1.00000 | 1.00000 | 58.94 | 1.00000 | 1.00000 & 54,36
1 — | 97306 | 97504 | 61.52, 95644 94120 | 56.75
2 — 96470 96865 | 61.97 | 03744 90710 - 57.81
3 — ‘ 95750 96338 | 62.35 | 92071 875492  58.78
6 — 94179 95300 | 63.14 | 88561 80095 | 60.86
9 — | 83030 ' 94624 | 63.67 | 86376 74368  62.14
12 — | 92253 | 94268 | 63.95 . 84929 69765  62.95
18 — | 91531 | 04267 | 63.95 83457 62877 | 63.56
24 — . 81076 . 94403 , 63.77 82026 . 57782  63.46
3 Aar | 90363 94803 | 63.13 82306 50063 @ 62.94
4 — 90221 95064 | 62,37 BIB67 45058 | 62.27
5 — | 89930 95127 | 61.57 81513 42099 | 61.54
6 — | BY70E 95098 | 60.72 ¢ 81276 | 40355 | 60.72
8 — 89312 94867 | 58.09 80902 | 38683 | 58.90
1 — 88985 64607  57.20 80605 37873  57.21
12 — 88684 94334 5539 80335 | 37389 55.40
15 — 88176 03819 | 32,70 ' 7O887 | 36980 5270

Til Bestemmelse af ¢, (x) og de legitimes Overlevelses-
tavle savnes nu kun Fortsattelsen af ¢ (x); men efter det foran
udviklede kan denne Fortsettelse findes ved at jade de Over-
levende wved 5-Aars Alderen «(3) udde i Overensstemmelse
med Dedelighedstavlen 1911—15. Derefter findes Fortsat-

Nationalekonomisk Tidsskrift, LXI 10
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telsen af ¢, (x) og /,(x} paa ganske samme Maade som for

Aldrene under 5 Aar ved Ligningerne (14) og (22)—(24).
De paa denne Maade fundne Resultater er tildels gengivne

i Tabel 5. Her er tillige filfajet Middellevetiden, der findes at

‘15
\ [(x) dx -+ {(15) - e(15)
o(x) = ¥

e (X) '
idet ¢(15) kan tages umiddelbart fra den officielle Tavle baade
for Aptebarnenes op Umgtebarnenes Vedkommende, eftersom

baade Legitimationerne og Forskellen i Dedelighed er antaget
forsvindende fra 15 Aars Alderen.

Al de fundne Middellevetider for Nulaarige kan man
umiddelbart beregne de alle Aldre omfattende summariske Dade-
lighedskvotienter for wmgtefedte og umgtefedte Drenge oz
Piger ved Formlen

1

e (0)
Derved finder man felgende Tal (i Tusindedele)

I =

Legitime, Megitime. Tilsammein.
Mandken .... 17.40 20,00 17.71
Kvindeken. ... 16,64 12.40 16.84

Naar Dadeligheden her for begge Kategorier under eet ligger
omkring 17 p. m., medens man for Tiden plejer at vurdere
den til omkring 13 p. m.,, maa det erindres, at det lavere
Tal, 13 p. m., er beregnet paa Grundlag af den faktiske Al-
dersfordeling i Beiolkningen, og denne er som bekendi ogsaa
athangig af Fedselsoverskudets Sterrelse foruden af Vandrin-
gerne,')

Den her fundne Forskel mellem ALgtebern og Uzpgtebern
er ikke meget betydelig, men hviler ogsaa paa Forudsetnin-
gen om, at Dedeligheden er den samme for begpe Kategorier
ira 15 Aars Alderen. Hvilken Virkning Hensyntagen til Legi-
timationerne har, fremgaar derfor tydeligere enten af en Sam-
menligning mellem /[, (X) og [.(x) i Tabel 5, ecller ved at
sammenligne de i Tabellen Side 121 beregnede Tal for de

) Jir, Stat. Tabelverk 5 R. Litra A, Nr, 13: Epteskaber, Fodie og
Doade § 1911--15, Kbhvn, 19149, Side 4247,



147

summariske Dedelighedskvotienter for nogle udvalgte Alders-
intervaller med felgende paa ganske tilsvarende Maade men
nu af /,(x) og l.(x) beregnede Kvotienter.

Summariske Dedelighedskvotienter.

Drenge i Piger

Agteb, Umgteh, Agteb, Umgteh,

p.oom. LT p. m. p. o
0—1 Md.  429.3 7521 || 3282 5355
| I 126.0 3023 | 968 228.7
3—6 — | 856 196.3 || 663 155.8
f-—12 — 49.5 040 | 414 84.0
1-—2 Aar | 13.2 27.6 || 129 24.0
5B - 5.6 10.7 | 5.7 7.3
3—4 — 3.7 5.4 | 3.8 5.3
—5 — 3.2 4.1 || 3.2 1.3

Virkningerne af Legitimationerne ses nu tydelig. For de
forste Maaneder stemmer Tallene nogenlunde med de Side
121 beregnede; senere bliver Afvigelserne sterre og de uegte-
fadtes tilsyneladende mindre Dedelighed i 3—5 Aars Alderen
er nu ganske forsvundet.

I Tabel 5 er ogsaa meddelt Tal vedrorende de ved Be-
gy (X) 2 (X)
g2(0) 4000
kan siges at angive Aldersfordelingen af Bestanden henholdsvis
af agtefodte plus legitimerede og af uvagtefedie. For disse
Sterrelsers Vedkommende knytter der sig imidlertid storre In-
teresse til deres Integraler, idet

regningen benyttede Hjeelpefunktioner der

1 \u 1 -
() dx
14 (0), "

vil angive, hvor mange pCt. af et Aars uaegtefedte der vil
viere tilbage i Aldrene mellem # og # -~ 1 ved Udgangen
af et Kalenderaar, altsaa i. Eks. hvormange der ved Slutnin-
gen af 1520 er tilbage i Alderen 0—1 Aar al Usagtebarn
fadt i 1920, og i Alderen 1—2 Aar af Generationen 1919
0. 8. v. Disse Integraler faar folgende Verdier:

10
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Drenge ] Piger

Legitime  [egitime  Legitime  Megitime

U—1 Aar  .94102 0 078206 085634 1L.81364

1—2 — 0921448 0.539520  0.94273  0.B3216
32 . 002434 L 0.94601 033631
F==q - 42752 44206 0944052 047361
4—5 - L 92EGH (T T 0495108 (43442
G—6 — | 092839 (L38560 | 0495118 041143
G—F — U.492750  L3729%9 0 095046 (39826
i—85 — 0 U2GE30 36334 094920 L3a013
5—9 — | 0,92501 G36000 . 0.94501 0.38430
O—10—  0.92368 (.35634 0494672 0.35031
n—11 — 0.92241  L33358 0 094540 (L37735
PE—12 — 0492118 0331306 ¢ 094403 047494
| 2=—=13 — 0.915942 0.344955 0942549 037 24906
314 — 0.91836 030820 094100 037 10

1—15 — DAIT0E 0 034718 0 0.93925 0 (L3T028

Heraf kan nu for de uzgtefedte ferst beregnes Middel-
levetiden for forskellipe Aldre, idet der saa ikke blot tages
Hensyn til Afgang ved Dad men ogsaa til Afgang ved Le-
gitimation; disse Middellevetider er altsaa Gennemsnittet af
alle de Levetider, der naas af et Umgtebarn, inden det enten
der eller legitimeres; folgende Tal vil vare tilstrekkelige som
[lustration.

Drengpe. Piger

Aar Aar

O Aar............. 24.00 26.21
1T Mdo. ..o eee s 25.89 27.76
b — oo i it 077 3217
12 — i 35.22 36.40
A T 41.65 42 86
A — e e 47.31 48.34
B o= e 23.93 3039
10 = o uunn.. e 54.77 56,39
I3 = i et i a21.00 52,70

Som det vil ses, indireeder Maksimet her langt senere
end for ¢(x) efter Tabel 5, fordi Legitimationerne ikke aftager
tiln@rmelsesvis saa hurtig som Dedeligheden. Af den Slags
mere summariske Udtryk for Bevagelserne, hvortil Middelleve-
tiden herer, maa det her beregnede for Legitimationernes Ved-
kommende anses for et af de bedste; af en Legitimationstavlie
som den Side 133 beregnede (der dér kun gaar til 4-Aars Alde-
ren, men natorligvis er fortsat til Brug ved de videre Bereg-
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ninger) kan ,Middellegitimationstiden* nemlig ikke findes,
idet en betydelig Del af Bornene aldrig bliver legitimerede,
Anerkender man altsaa ingen anden ,Forsvindingsmaade“ end
Legitimation, hvad der er den Fiktion, Tavlen giver Udtryk
for, er der en Del, som i den her behandlede Forstand ,al-
drig der*, hvis Middellevetid altsaa bliver uendelig stor. Da

i‘lﬁ
\ bl X
- W'
e

for henholdsvis Drenge og Piger antager Vardierne (.45976
og 0.46291, kunde man se hell bort fra disse Dele, der al-
drig opnaar Legitimation, og danne en ny Legitimationstavle
ved fra alle den oprindelige Tavles Tal at traekke de anferte
Andele. Af den saaledes andrede Tavle kan man nu finde fsl-
gende Middellegitimationstider for dem, der i det hele legiti-
meres. .

Drenge. Piger.
Aar Aar

0 Aar..coooiein.. 2,26 2.29
] — .. 217 2.20
2 — 212 213
O = tiiirarnnnees 2.27 235
0 = e N N7 1.34
e S noo o bos 0.00 000

Imidlertid er disse Tals Karakler al en noget anden Art,
ligesom det er tvivisomt, om de giver Udtryk for noget, som
ikke allerede kan ailieses ai de i Forvejen beregnede.

Den uden Sammenligning vigtigste Anvendelse, der kan

oy _I_ ]
gores af de foran meddelte Tal over Vardien af \ ¢.,(x) dx

vy
er derimod Beregningen af den tilstedevaerende Befolknings
Fordeling efter Alder og Legitimitet. Af Tabellen fremgaar
nemlig som fremhaevet, at ai de i 1920 her i Landet udenfor
ALgteskab fodte 4644 Drenge vil 78.206 pCt. eller 3632 vare
tilstede ved Begyndelsen af 1921 i en Alder af 0—1 Aar;
at de i 1919 fedte 3574 vil 59.520 pCt. eller 2127 vare
tilbage og nu i en Alder af 1—2 Aar; paa samme Maade kan
Beregningen gennemferes for Aglebarnenes Vedkommende, og
man finder derved felgende Tabel:
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Antal Bern ved Begyndelsen af 1921, fordelt
efter Alder og Legitimitet.

Legitime Mlegitime

Aar
Drenge Piger Drenge Piger
-1 33224 32283 (TR S671
12 29361 2T0E8 2127 2275
2--3 30483 29545 2145 2132
A—4 20520 284841 1814 189%
-3 A0107 29201 1753 1751
S=—10 1534224 149608 7746 7982
10—13 1a7a04 15349898 7432 7a37
lalt. .. 463728 4510605 26649 27245

Hvor stor Indflydelse de Momenter, der ved denne Be-
regning ikke er taget i Betragtning, kan have, er det nu van-
skeligt at have nogen talmaessig udirykkelig Mening om; Mid-
delfejlen paa det samlede Antal illegitime Bern bliver kun
nogle faa Hundreder; men Beregningen af denne forudsatter
bl. a., at de benyttede Sandsynligheder er fundne uden en
vilkaarlig Foruds®ining som den, Overlerelsen af de sach-
siske Legitimationserfaringer betyder; endelig er det jo sand-
synligt, at de territoriale Vandringer, hvorfra der her ses bort,
snarere giver systematiske end tilfeldige Fejl, skonsmeessigt
vil man wvel vare berettiget til i alt Fald at kunne sige, at
Antallet af uagteiadte, ikke legitimerede Bern her i Landet
(bortset fra Sendecrjylland) efter det anferte kan anslaas til at
ligge mellem 50 og 60 Tusinde.

Da saavel Legitimation som Forskel i Dedelighed tenkes
helt forsvundet fra 15 Aars Alderen, kan Beregningen nu feres
videre til al omfatte hele Befolkningen; omkring 14—15 Aars
Alderen er ca. 4", = pCl. al Befolkningen illegitim, medens godt
10 pCt. af samtlige iodte er Umgtebarn, et Taliorhold, der har
holdt sig meget naer konstant gennem de sidste hundrede Aar;
siettes Danmarks Befolkning (uden Senderjylland) ved Begyn-
delsen af 1921 til 3102000, hvoraf efter ovenstaaende ca.
969000 er under 15 Aar, bliver 2133000 tilbage, hvoraf 4'/s
pCt. skulde vare illegitime. Dette giver ca. 96000 illegitime
over 15 Aar, som lagt til det ovenior beregnede Tal, ca. 54000,
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giver et samlet Tal af illegitime paa ca. 150000, eller i Gen-
nemsnit ca, 4.8 pCt. af den hele Befolkning ),

Angaaende Spergsmaalet om Forskellen mellem mgte-
fedtes og uxgteiedtes Dedelighed skal endnu blot n®vnes
et Arbejde af L. Hersch®), i hvilket denne Deling af Bernene
ganske forkastes til Fordel for en Deling efter sociale Forhold.
For at finde et Maal for disse Forhold er Paris, hvorfra det
til Grund for Undersegelsen liggende Materiale stammer, blevet
delt i et Antal Distrikter, og for hvert af disse er beregnet en
Indkomst-Index, der ordner Kvartererne i en Skala fra de mest
udpregede Fattigkvarterer til de mest velstaaende, og Dadelig-
heden indenfor hvert af disse er dern®st bestemt. Herved
viser det sig da ogsaa, som det kunde ventes, at Spergsmaalet
om god eller daarlig social Stilling er af langt sterre Betyd-
ming end Legitimiteten; Forf, forer sine Undersegelser saa vidt,
at ogsaa Dadelighedsintensiteten, svarende til forskellige Dods-
aarsager, underseges; bl. a. skulde Tuberkulosededeligheden
ligefrem kunde beregnes som en med Kvadratet paa den oven-
nevnte Indkomst-Index omvendt proportional Sterrelse, d. v.s.
at denne Dedsaarsags Betydning vokser langt starkere, naar
[ndtegten gaar ned fra f. Eks. 10000 iil 8000 frs., end om
den gaar ned fra 50000 til 40000 frs.; det vil dog vare et
stort Spergsmaal, om man paa denne simple Maade kan gore
Rede for Virkningen af blot et lille Antal vigtize Dodsaarsager;
og ved en rationel Bestemmelse af Dedeligheden efter Ind-
komst, vil Spergsmaalet om Vandring uden Tvivl vise sig at
blive langt vanskeligere at iaa Bugt med end ved den her
gennemferte Deling.

) Jir. Stat. Tabelvark V. R, Litra B. Nr. 13, .Egteskaber, Fodie og
Dode | 1911—153, Kbhvn., 1919, Side 57%, hvor Muoligheden af en saadan
Beregning e omtalt, men ikke ndnytiet,

*) L. Hersch: Liinégalité devant 1a mort, Revoe déconomie politigue.
t. XXXIV, Paris 1920, Side 273—302 og Side 447 - 466.



